SUCESIONES Y SERIES DE FUNCIONES

Ejercicio 1. Estudia la convergencia puntual y uniforme de las siguientes sucesiones
de funciones { f,,(z)}>2;:
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2n
) ) =T, w0 ) fn(a:):;n—i, r€R.
i) fu(z) =ne ™, zeR. iv)  fa(z) = (%)n, r e [—1,2].
V) folz) =2nze ™ 2 e [0,1]. Vi) falz) = ;p;j—zj_l’ reR.
vil)  fu(z) = €™, z € [~1,2). Viid)  fo(z) = Se;l;z, z € (0, 7).

Ejercicio 2. Para cada n € N, se considera la funcién f, : [0,400) — R tal que
a,x’ s 0<zx <1

fu(x) = n—1
si1<ux.

nx
i) Halla a, para que f,(z) sea continua en [0, +00).

ii) Calcula f(z) = lim f,(z).
n—oo
iii) Estudia si la convergencia de f,, a f es o no uniforme.

Ejercicio 3. Estudia la convergencia puntual y uniforme de {f,(x)} dada por:

-1
—1 si < —
n
-1 1
fo(z) =< sen e si —<z<-—
2 no n
1 si x> —.
n
C e : r* —1
Ejercicio 4. Dadas las funciones a) f,(z) = 2"logz ii) fu(x) = proTa
x n

1 1
i) Calcula lim [ f,(z)dz y/ lim f,(z)dx.
0

ii) Calcula f(x) = lim f,(z) y estudia si la convergencia de f,, a f es uniforme.
n—oo

Ejercicio 5. Estudia la convergencia puntual y uniforme de las siguientes series

de funciones utilizando la prueba M de Weierstrass. ;jHay convergencia uniforme?
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Sabiendo que Z i %, calcula f(27), siendo f la funcién suma.
k=1

i) fn(:c)zzgcos—(kx), reR. i) fn(a:)zzw, z €R.
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k=1 k=1



